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ACTIVIDADES Puntaje
1. | Dadas las siguientes funciones determine si poseen inversa o no, justifique (2p). Si la funcidn tiene inversa | 8 p
hallela y verifique mediante la composicidn de la funcién con su inversa (6p)
a) f(x)=x%-—x b) glx)=—Vx—4+1
| Resducion .
(19) | ) No e> una Ponuon ono avno , pof lotants no hene wersa.
(ip) L b) 31 hene 1nVena pro es uiG Ronaon wao avao
(%)im-= Jx-4 +A
; - —i%x-4 ¢4
(p). Denpep % : &3 = X x
+14 = \x-4
A= = *-4
Fi - 3\‘ - %-4
(l = j\l + 4 = x =
(xp) Ir\krc&m\:m %X por g = s o "\ +4
g 4
(2p) lwepo g~ ()= (4 )4 Y. S——ﬁ—’
(2¢) \eahcomms (j j ‘(%)= «3( (\-x\*‘* = J({1i=x)+a) -4 +1
= =3 (l—x)z 44-4 +1
S \S(\ 4 bl
= =A4+%X<xA
i =X
2. | Sea g(x) = vx + 3. Obtén el dominio de la composicion (fog)(x) sise sabe que el dominiode f(x)es | 4Pp
el intervalo [1; 5].
Renduucion
" \MAAANANANAAA
(%) Dorinio de 1; C- 3,100) lmqpen des . [03@5
| Dominte_de B: [4, .s) (Y
(|9 ])0“’“‘“0 dQ -eoa ‘ [—2,22] A& q%*a &S
A & ¥%3 &£ (L}
-2 &X g 22
3. Dadaf(x)——(l)x obtenga | i6n de la funcio | | de hacer las sigui 4p
==z ga la expresion de la funcién g resultante luego de hacer las siguientes
transformaciones: una reflexion respecto al eje x, un alargamiento horizontal en un factor de 3, y un
desplazamiento vertical de 1 unidad hacia arriba.
1 X
Funcién original y=- (E)
., . 1\*
Reflexidn respecto al eje x y = (E) (1p)
x
Alargamiento horizontal en un factor de 3 y = (%)3 (1p)
x
Desplazamiento vertical de 1unidad hacia arriba y = (%)3 +1 (1p)
x
La funcién transformada es g(x) = (%)3 +1 (1p)
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4. . 1 x%2 _1-cosx _ 1 . 4p
Suponga que la desigualdad " < —z < 5 se cumple para valores de x cercanos a 0. éSe puede
. . 1-cosx
concluir algo acerca del lim—;—"?
x-0 X
Resolucidn:
1 xz<1—cosx<1 )
/ 247 x? <Y

; (1 x®\ 1 11
Se determina que: )l{l_r)r(l) (E — Z) =5yque 91(1_%5 == (2p)

Como ambos limites son iguales (1p) y se cumple que g(x) < h(x) < f(x), por Teorema del
Emparedado es posible afirmar que lin% (1_Cosx) =1/2 (1p)
xX—

Demuestre el siguiente limite por definicidn: lim1 x? — 2x = 3. A continuacidn, interprete graficamente | 15 p
x—=
considerando € = 0,1.

Resolucion:
L\‘!’T\ KSZ_— Q'Q =2
Y= -\

M esa T $>o /o zyanyd g =\ N ) <Ei(4p)
ebay cen \a s = \\/\1—25\—5\4&_
X =2 ) <€ Bk ?coP‘\;c\;A A\ <\
\t_b\j\&‘\\gg 0) fosdule: |a-bl=\allb)
= o \e a\ ce
P(r \A\Pé\‘?‘fica \\(-\—\\ es\d awledo \clen Qm\;acjso \ % 3\ oo, Pt e
u(‘ﬁ\->\n.> \s cisma Q\ au:\-ér\o 3
\5(-%\\ <

- dxxy < S N
Sy ¢ % d=h A ESLEERs 1) & ok Voo mienores A2 \a S5¢ :

(1p)

_ g1y CX-ZRCSEH . ‘
(6-“—0 < %->»< §-h £ 44 Kor (ozOoO> o e doelo (“"‘5“5’“““‘60

oo & \Mene Q% < A consmo nav \a

\*~ 2:\ < 8_\,[_‘ @ d@«‘e‘-\"; 3 \‘\AC:NQ \& -\1?,&‘“&(&3\

\)Ql"e/\;ﬁ a \a emguﬁ®
|wet| wlx-3) <&

@+4)»Cf<é
§h48 44 -4 €
i Ji
(@+2) -4 <&
@+2)7'< Ev4 = diz {Nedq

(Obtener expresién 6(g),
§ < Jeba’-2 independientemente de

Rdens>  pedc o8 alumns qe. calele d?or& € = 0,1 lavia usada (5p)
R 8 d: \[4’"‘ =2 o Zl Q2 ‘ZJ.:Oj Q2
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Interpretacion grafica (5p)
¥
3+«
\. 3
3—=
2.5
2_
1.5
‘I -
0.5
-15 = -0.5 0 0.5 1 1.5 2 25 X
—-1-§§ —-1+8§8
_05 -
6. | Resuelva los siguientes limites sin utilizar la regla de L'Hopital. (15p c/u) 30p
a) lim vx? —x — |x| b) lim tan(3x)
X——00 x—0 X
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> 000 \\V | ; < i
RIS g R Sk € %] = i
oo \ =K — \X\ — Lty NSESE = (—\4 X % % <O
> 2y
Y>> -0 R Sl 7)@ Polcacch o
| : e @ r—=\" 2 Cancaplo N-
Ll A X ARZER ] ey @*’“—*\) =0k (Gp)Ra
¢ - LAY N R =) NEeT Cx;ﬁx
X2 -9 U V\Z‘X o ¥ —cO \ *’L‘x TS Q;@\La
2 ©/4 ) ,
e Ao T S
Y—=-0 W ‘Al—\ —5¢ Y—>—R ‘\J%L_X ___}— M= -0 \_(_l_\L 5 _\Q_
A= %t x> )

X—-00 f«—%'%— A ‘L' i

\ —
lim vx* —x —|x

r——eo

0.5

-25 -2 -15 -1 -0.5 ] 05 1 15 2 25 3 35 4 45

-05

( Tdeuhbeor ndeltes Mo '(’)

L e (3x) : :
I A S S

A

= S\Ju..g _L_. e Q\.Lm S.Lu.('&x! = (L\f')
X —o0 QE)\BK) X
iln\\\\um-\ K'?f)

Y AL 04 2 (3x) ('P) )1 ey, N, —->K=§

XN—C

Ri=eis X —C - c —_—
= A ke ) (2
t—ro L
- 0, - = .
3 L m..e_&:_ = 2.0 (2] (3
E—=w0
a) Escribe a continuacion las tres condiciones que deben satisfacerse para que una funcién f(x) sea | 15p
continua en un punto x = ¢.(1p ¢/u - Total 3p)
Condicion 1 Condicion 2 Condicién 3
f(c) estd definida | lim f(x) = lim f(x) > lim f(x) = L limf(x) =L = f(c)
xX—C
b) Dada f(x), grafique (4.5p) y encuentre los valores de x en los cuales la funcién es discontinua.
Complete la siguiente tabla. (12 p)
Resolucién: CA: —x?2+5x—6=0 cuandox=2; x=3
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( 1
X+ 1 x<0 éSe cumple la
flx) = { i i5r—6 ¢se cumple la condicién 2? (0.5 p) éSe Cl.ll"rllp|e I:\ . Tipo fie .
R — x>0 condicién 12 (0.5 p) Debe estar condicidn 3? discontinuid
x—2 e justificado para (0.5p) ad (0.5p)
obtener el puntaje
Valores de “x” (0,5 p ¢/u)
No Cumple . No Cumple N Inevitable
=1 f(=Dno esta Jim f(x) = —eo ol de salto
def. lim, f(x) = o cumpie infinito
. | _N° Cumple N Inevitable
X=0 . f)unlple xllloq f)=1 OI de salto
£(0) = liron fx)=3 cumple finito
x-0%
No cumple _Si cumple N
X=2 f(3) no esta Jim fe)=1 cumo le Evitable
def. lim f(x) = 1 P
Curvas (1,5p)
Asintota Vertical (1p)
Discontinuidad x=0 (1p)
Discontinuidad x=2 (1p)
3
8. | Dada f(x) = ——— determine: 20p

x2-1
a) Dominio implicito (2p) D[f]:x € R — {—1; 1}
. I G ) M S .,
b) Paridad f(—x) = i e f(x) (1p) Luego la funcién es IMPAR (1p)
c) Intersecciones con los ejes. Interseccién con el eje y: y=0 (0,5p)
Interseccidn con el eje x: x=0 (0,5p)

La grafica interseca ambos ejes en el origen (0,0) (1p)

d) Sitiene asintotas (verticales, horizontales y oblicuas). Justifique calculando todos los limites que sean
necesarios y determinando la ecuacién de las asintotas. (7p)

Andlisis de Asintotas Verticales:
x=-—1

. . x3 .

AN SO I e = e (039)
. . X

M f )= lim, ~ e =~ (05P)
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09

ASINTOTA VERTICAL: x = —1 (1p)

x3

llm f(X) xll n W = 4o (0,5p)
11m f(x)= 11m ————— =~ (0,5p)

S51t (x—1)(x+1)
ASINTOTA VERTICAL:x = 1. (1p)

Andlisis de Asintotas Horizontales:

lim f(x) = too

x—tw©

No posee (1p)

Analisis de Asintotas Oblicuas:

x3 x
f(x)=—x2_1=—x—x2_1

ASINTOTA OBLICUA:y = —x (2p)
e) Graficar la funcién, empleando la informacién encontrada previamente. (5p)

Asintota oblicua (1p)

Asintota vertical (1p c/u)

Interseccién (0,0) (1p)

Curva (2p)

f) Empleando la grafica halle el Rango de la funcién. I[f]:y € R (2p)

Puntaje Total: 100 p Puntaje Obtenido: Nota Final:
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X senx
?

concluir algo acerca del lim
x—0 2—2cosx

Resolucion:

x? xsenx
1l-—<-———<
6 2 — 2cosx

ASIGNATURA Calculo | ANO 2019 TEMA 2 FECHA 09-09 al 13-09

ACTIVIDADES Puntaje
Dadas las siguientes funciones determine si poseen inversa o no, justifique (2p). Si la funcién tiene 8p
inversa hallela y verifigue mediante la composicién de la funcién con su inversa (6p)

a) f(x)=1-cosx b) g(x) =x5—x?

Resolucion:

a) Lafuncidn no es biyectiva y por lo tanto no tiene inversa. (4p)

b) Lafuncidon no es biyectiva y por lo tanto no tiene inversa. (4p)

Si se restringe el dominio en alguno de los casos para que sea biyectiva y se explica correctamente, se
considera puntaje total.

Seag(x) = — Obtén el dominio de la composicion (fog)(x) sise sabe que el dominio de f(x) es 4p

V25-x2

el intervalo [%; ).

Resolucion:

Dominio de g:

V25—x2>0

25—x2>0

x? < 25

x € (-5;5) (2p)

Dominio de fog:

1/y25—x2>1/4

V25 —x%2<4

25 —x? <16, conx € (=5;5)

x?2=9

x € (=5-3] U[3;5) (1p)

Por lo tanto el dominio de fog es x € R: (—=5; =3] U [3; 5) (2p)

Dada f(x) = sen(x — 1), obtenga la expresion de la funcién g resultante luego de hacer las siguientes | 4 p
transformaciones: una reflexidn respecto al eje y, una compresién horizontal en un factor de 3 y un
desplazamiento horizontal de 2 unidades hacia la izquierda.

Funcidn original y =sen(x —1)

Reflexion respecto al eje y f(—x) =sen(—x—1) (1p)

Compresion horizontal en un factorde3  f(3x) = sen(=3x—1) (1p)

Desplazamiento horizontal de 2 unidades hacia la izquierda flx+2)=sen(-3x—-1+2) (1p)

La funcidn transformada es g(x) = sen(—3x + 1) (1p)

2
Suponga que la desigualdad 1 — x? < % < 1 se cumple para valores de x cercanos a 0. éSe puede 4p

Calculo I- 12 Parcial- T2
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2
Se determina que: lim ( 1- X—) =1lyqueliml =1 (2p)
x—0 6 x—0

Como ambos limites son iguales (1p) y se cumple que g(x) < h(x) < f(x), por Teorema del

Emparedado es posible afirmar que lim ( = ) =1 (1p)

x—0 \2—2cosx

Demuestre el siguiente limite por definicién:lim2x% —4x + 3 = 3. A continuacién, interprete

x—2

graficamente considerando ¢ = 0,1.

Resolucion:
MHEDS aigvso [/lol<lkiall k& | [2x3_txaz—n|de  (4p)

Trolapo ol ‘k’"‘;
| 25 —ax 4&8| ¢« &
|2x% —4x| | <&

l2 ]| **=2x] < & ol de [uglie | cogaldabo
I 38 L L e Y S PR AT

@ Axlilx-2l < & )2 (1p)
‘ Re |lpalenin | 1x-2) ¢of
Terlooge | ¢ Lo Wipshears pam (awobar | Ix|
[x-2] «d
Skix 2 & i
Despego X

4z &x g R ‘
| (l»)v' TE2 O a‘o de dockuo

(d+2) ¢ -8+2 d x < E*2
Ix\ € d4+=

Uskstrbn| & Ila el O

Lcka Lx=al < $/a Obtener expresion 6(g),

(d+2). & <&z independientemente de la via
2 d 4 1-1 [</&f= (o pletands | Gradmads> usada (5p)

(q'u)l. \ L€z

i ia S ]6 ” L e
(‘“‘) < %*‘ {4 S40-2 4 _i“ Interpretacion grafica (5p)

A J

251

0.51

05 0 05 1 15 . 2.

15p
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6. | Resuelva los siguientes limites sin utilizar la regla de L'Hopital (15pc/u) | 30p
VE+5-2 . sen(2x-1)
a) h 1\/ﬂ 2 b) I;En% 4x2-1
Resolucion
— Indeterminacién (1p)
L‘m x+% - 2 f NAS — X ¥t 0 \3-% 72
|
Y= -1V3—x -2 W= 0 T R
2
L (el p)jaf& bim s =bl APSE R
X=>A (\5,\() 4 j} 45 2 M¥>-1 3-X-—H xS (%5 +2 p
’ x—»é bl \13"‘+7' = Lim(2p) e b =\— L (20)
- N
X - -M \1\&5-\-7- = Yxas 2 A
Lo i ot
cién (1p \ ( X 9
2%~ ').ﬂ 2% .
,L'm\ Son p=)k o \.:1 e | (4P)
y—a.z (2\-\\ (zwf) Wy % T
. Tl - CA
L U= SN \ (3p)
| o x-S U0
(3p)
7. | Resolucion: 15p
a)
Condicién 1 Condicién 2 Condicién 3
f(c) esta definida lim f(x) = lim f(x) = 1im f(x) = }Cl_)ncl fx)=L=f(c)
b) CA: —x>24+x+2=0 cuandox=-1; x=2
w <0 éSe cumple la
_ x+1 - . condicion 2? (0.5 p) éSe cumple la Tipo de
f&x) = 1 cdS.e.C’unlgl(eoIZ ) Debe estar condicién 3? discontinuid
T x—2 x>0 condicion 1 {8.5p justificado para (0.5 p) ad (0.5p)
obtener el puntaje
Valores de “x” (0,5 p c/u)
No Cumple .SI' cumple
=-1 f(—=1)no esta xllllil’ fe) =3 Nol Evitable
def. lim, f(x) =3 cumpie
., No Cumple Inevitable
X=0 Si cumple xlllgl_ fx) =2 No de salto
f0) =2 lim f(x) = 1/2 cumple finito

Calculo I- 12 Parcial- T2
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No cumple No Cumple N Inevitable

X=2 f(2) no esta Jim f() =0 OI salto
def. lirzr)lr fx)=— cumple infinito
¥y Curvas (1,5p)

Asintota Vertical (1p)
Discontinuidad x=-1 (1p)
Discontinuidad x=0 (1p)

20p

8. | Dada f(x) =

a) Dominio implicito (2p) D[f]:x € R —{—1; 1}
b) Paridad f(—x) = e oy —f(x) (1p) - La funciéon no es PAR ni IMPAR (1p)

(-0)%2-1  x2-1
c) Intersecciones con los ejes. Interseccidn con el eje y:y =-1 (0.5p)
Interseccion con el eje x: no tiene (0.5p)
La grafica intersecta al eje y en (0,-1) (1p)

d) Sitiene asintotas (verticales, horizontales y oblicuas). Justifique calculando todos los limites que sean
necesarios y determinando la ecuacidén de las asintotas.
Analisis de Asintotas Verticales:(analizar x =-1 y x=1)

x=-1
i/ i 25 = <12 0
11m ,f(0= lim 1+(x91()—+(,15+1) Jim —==~1/2 (0.5p)
No eX|ste asmtota enx=-1 (1p)
x=1
lim, £ (= Jim, ey = Jim oy = ¥ (@59)
b £l i = B = (059

ASINTOTA VERTICAL: x = 1. (1p)

Andlisis de Asintotas Horizontales:

Calculo I- 12 Parcial- T2 Pagina 4 de 5
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lim f(x) =0

x>+

ASINTOTA HORIZONTAL: y = 0. (2p)
Andlisis de Asintotas Oblicuas:

No posee, dado que el grado del polinomio del numerador es menor que el grado del polinomio el
denominador (2p)

e) Graficar la funcién, empleando la informacién encontrada previamente.

Asintota oblicua (1p)

Asintota vertical (1p c/u)

Interseccién (0,-1) (1p)

Curva (2p)

f) Empleando la grafica halle el Rango de la funcién. (2p) I[f]:y € R —{—1/2,0} (2p)

Puntaje Total: 100 p Puntaje Obtenido: Nota Final:
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