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El circulo unitario 2 el que tiens un radio igual a 1 v su centro estd an al
ofigen de un plano vy, S0 ecuacidn es
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Triangulo rectangulo QFO



P'ix, v) es el punto
determinado por .

cat. op. PQ P

send =—4 s ~ 0P oOP
. cat. ady. 0Q
COSE = "Thip T OP T

Y
'|

X
:

=¥

X



Definicion de las funciones trigonomeétricas

Sea f un nimero real v sea P(x, y) el punto del circulo unitario determinado
por f. Definimos

y
sent =y cosf=ux tan = = (x # 0)
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Dominios de las funciones trigonomeétncas

Funcion Dominio

Sef, COs Todos los niimeros reales

tan, sec Todos los nimeros reales diferentes dag + n para cualquier
entero n

cot, ¢sc Todos los nimeros reales que no sean n7 para cualquier

entero i
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Seno Todas

=Y

Tangente | Coseno

Signos de las funciones trigonometricas

Cuadrante Funciones positivas Funciones negativas
| todas ninguna
11 Sen, csc CO0Ss, sec, tan, cot
111 tan, cot SeMn, CsC, COS, sec

IV COS, 5eC sen, csc, tan, cot



Propiedades pares e impares

El seno, la cosecante, la tangente y la cotangente son funciones impares; el
coseno y la secante son funciones pares.

sen(—1) = —sen t cos(—1) = cos t tan(—rf) = —tan ¢

csce(—1) = —csc t sec(—1) = sect cot(—f) = —cot t



Identidades fundamentales

ldentidades reciprocas

| | 1

cscl = sec | = cott = ——
sen f cos | tan f
sen cos I
tan f = cot f =
Cos [ sent

Identidades pitagoricas

sen’t + cos’t = 1 tan‘t + 1 = sec’t 1 + cot’t = csct



B Demostracion Las identidades reciprocas se infieren inmediatamente de
la definicion de la pagina 408. Enseguida demostramos las identidades pitagdricas.
Por definicidn, cos 1 = x y sen 1 = y, donde x v v son las coordenadas de un punto
P(x, v) en el circulo unitario. Puesto que P(x, v} estin sobre el circulo unitario, tene-
mos x* + _1-‘2 = 1. Por consiguiente

sen’t + cos*t = 1

Al dividir ambos miembros entre cos’f (siempre que cos [ # 0), tenemos

sen’t cos’t 1
_|_ —_—

cos’t  cos’t  cost

(SEJ]iI‘)E ( 1 )E
+1=
cos t cOs |

tan‘t + 1 = sect

Hemos usado las identidades reciprocas sen f/cos f = tan ¢ y 1/cos 1 = sec 1. De
manera similar, al dividir ambos miembros de la primera identidad pitagorica entre
sen’t (siempre que sen f # 0) obtenemos 1 + cot’t = csc’r. 0
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Un periodo de v = sen ¢
O=t=2w

3
Un periodo de v = cos ¢
O0=i=27w
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Propiedades periodicas del seno y el coseno

Las funciones seno y coseno tienen periodo 27

sen(f + 27) = sen cos(t + 2m) = cost
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Medida
de #en
radianes

Definicion de medida en radianes

51 un circulo de radio 1 se traza con el vértice de un dngulo en su centro, en-
tonces la medida de este dngulo en radianes (abreviado rad) es la longitud
del arco que subtiende el dngulo (véase la figura 2).



Medida de # = | rad
Medida de # = 57.296°




Relacion entre grados y radianes

180 %" T
180° = 7 rad |l rad = (—) 1 = ——rad
T 180

1. Para convertir grados en radianes, multiplique por %

180

2. Para convertir radianes en grados, multiplique por -






